Maths avec Chadi = 3 APIC Triangles semblables

3 APIC = Semestre 2 = Activités géométriques

Triangles semblables

Reconnaitre deux triangles semblables, utiliser les trois cas de similitude et le rapport
de similitude pour calculer des longueurs et comparer des aires.

01 Les triangles semblables

Définition

Deux triangles semblables sont des triangles qui ont leurs angles deux a deux de méme mesure.

Dans la suite, on respectera I'ordre des lettres : ABC et EFG sont semblables.

02 Vocabulaire et exemples

Vocabulaire

Vocabulaire

Lorsque deux triangles sont semblables :
= Un angle d'un triangle et I'angle de méme mesure de I'autre triangle sont dits homologues ;
= Les sommets (ou les cotés opposés) de deux angles homologues sont aussi dits homologues.

Exemples

1) ABC = IK] = 60°

BAC = JIK = 40°

ACB = IJK = 180° — (40° + 60°) = 80°

Les triangles ABC et I]JK ont leurs angles deux a deux de méme mesure, donc ils sont semblables.

C deux angles
homologues
— J
40° 60 40° °
A B I K
deux cotés
homologues

2) Deux triangles isométriques sont semblables.

3) Deux triangles équilatéraux sont semblables.

03 Propriété des longueurs

Propriété 1

Si deux triangles sont semblables, alors les longueurs des c6tés homologues sont proportionnelles.

Exemple : Les triangles ABC et EFG sont semblables.
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Données Propriété 1 Conclusion
nne 4[)_'7 Lonqusion

Les triangles
$ABCS et SEFGS
—_\sont semblables.

EF EG FG

—  , AB ac B *

Remarque

= Le nombre k est appelé le rapport de similitude des triangles ABC et EFG.

. FG
= Dans la figure ci-dessus, EFG est une réduction du triangle ABC dans le rapport BC (k <1).

BC
ABC est un agrandissement du triangle EFG dans le rapport TC (k> 1).

04 Cas de similitude

1¢" cas de similitude

Propriété 2

Si deux angles d'un triangle ont mémes mesures que deux angles d'un autre triangle, alors les triangles
sont semblables.

Exemple :

Données Conclusion
—Lonclusion

— Les triangles
BAC = FEG Donc, d’apres le 1" hABCS et SEFGS A ;

P— 4
CBA = GFE de <imilitude  |sont semblables. /\
B L— CF - G

28me cas de similitude

Propriété 3

Si deux triangles ont un angle de méme mesure compris entre deux cotés respectivement proportionnels,
alors ils sont semblables.

Exemple :
Données Conclusion
T —
BAC = FEG Les triangles

BA AC 2 | __Donc, d'apres le 2tme BABCS et SEFGS “1 | *
TE _EGC 3 de similitude  [sont semblables. 4 N
- CF i G

B

32me cas de similitude

3apic-110-triangles-semblables-cours 2/3



Maths avec Chadi = 3 APIC Triangles semblables

Propriété 4

Si les longueurs des cotés de deux triangles sont deux a deux proportionnelles, alors ces triangles sont

semblables.
Exemple :
Données Conclusion
T
L 08 Les triangles
K ! Donc, d'apres le 3eme |55 SABCS et SEFGS
16 8 2> de similitude sont semblables.
c I
T 3
LK JK JL

HG Gl _mI %

05 A retenir

A retenir

Deux triangles sont semblables lorsqu'ils ont leurs angles deux a deux de méme mesure.

Alors les longueurs de leurs cotés homologues sont proportionnelles :

EF EG FG

AB~AC BC F
ol k est le rapport de similitude.

Les trois cas de similitude :
1) deux angles de méme mesure ;

2) un angle de méme mesure compris entre deux cotés respectivement proportionnels ;

3) trois cotés deux a deux proportionnels.
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